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Α Π Α Ν Τ Η Σ Ε Ι Σ 
 

Θζμα 1 

 

a) Να αποδειχθεί ότι το Μζγιςτο Απόλυτο Σχετικό Σφάλμα του γινομζνου 2 αρικμϊν y,x ιςοφται με το 

άκροιςμα των Απολφτων Σχετικϊν Σφαλμάτων των 2 αρικμϊν ( yxy)(x εεε    ). 

Απάντηςη :  Σθμειϊςεισ, Σελίδα 27. 
 

 

b) Αν 5.2x*   και 0.2y*   οι ςτρογγυλοποιθμζνεσ τιμζσ 2 αρικμϊν y,x , να βρεκεί το Μζγιςτο Απόλυτο 

Σχετικό Σφάλμα και το Μζγιςτο Απόλυτο Σφάλμα του γινομζνου yx  , όταν οι αρικμοί είναι ςτρογγυλεμζνοι 

ςε 1 δ. ψ. 

 
Απάντηςη 
 
          
 

       
    

    
   

 
 

      

   
  

 

  
 

 

       
    

    
   

 
 

      

 
  

 

  
 

 

                        
 

  
  

 

  
  

  

    
  

 

   
 

 

           
   

  
 

  
 

    
     

  
                 

 

      
 

   
     

 

  
  

  

   
 

 
 

c) Να αναπτυχκεί θ ςυνάρτθςθ xe)x(f   ςε απειρο-ςειρά MacLaurin. 

 
Απάντηςη 
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d) Να υπολογιςκεί θ προςεγγιςτικι τιμι 



n

0i

i
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x
)x(f  για  1x  , αν χρθςιμοποιθκοφν οι 4n   πρϊτοι 

όροι (ακριβισ τιμι 7182817.2e)x(f   ). 

 
Απάντηςη 
 
            
 

     
 

  
 

  

  
 

  

  
 

  

  
    

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

  
 

            

  
 

  

  
         

 
 
 

e) Να υπολογιςκεί το )x(f)x(f)x(r)x(r *

4n    για  1x  . 

 
Απάντηςη 
 

0.0099517 2.70833-2.7182817)x(f)x(f)x(r)x(r *

4n   

 
 
 

Θζμα 2 

 

a) Αν θ εξίςωςθ )x(gx   αποτελεί μια αναδιάταξθ τθσ εξίςωςθσ 0)x(f  , με ρίηα το 0)(f:  , 

)x(g),x(g),x(f '  ςυνεχείσ και παραγωγίςιμεσ ςτο διάςτθμα b]a,[ , να δειχθεί ότι αν 

0)(g,0)(g '''   , τότε θ ςφγκλιςθ είναι Τετραγωνικι. 

 
Απάντηςη :  Σθμειϊςεισ, Σελίδα 70. 
 
 

b) Να βρεθεί το είδοσ (τάξθ) τθσ ςφγκλιςθσ τθσ αναδιάταξθσ 
x
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)x(gx   ςτθ κετικι ρίηα τθσ εξίςωςθσ 

0)x(f   ςτο διάςτθμα  
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Απάντηςη 

 

  
 

 
 

 

 
          

    

  
                             

       
 

 
 

 

  
 

       
 

 
 

 

    
    

       
 

  
 

       
 

   
 

 

  
  ,     επομζνωσ θ ςφγκλιςθ είναι τετραγωνικι. 
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c) Με αρχικι τιμι το 1x0  , να βρεθοφν αναλυτικά οι προςεγγίςεισ που  απαιτοφνται για τθν εφρεςθ τθσ 

κετικισ ρίηασ με ακρίβεια 1 δεκαδικοφ ψθφίου. 
 
Απάντηςη 

 

   
 

 
 

 

 
 

 

 
 

 
                                    
 

   
 

  

 
 

 

 
  

 
 

 
 

 

 
 

   

  
 

  

  
         

                                              
 

 
      

 
 
 

d) Αν 2)1x(2)x(f   να βρεθεί θ τάξθ ςφγκλιςθσ τθσ μεκόδου Newton-Raphson  ςτο διάςτθμα  
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Απάντηςη 
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  , επομζνωσ θ ςφγκλιςθ είναι γραμμικι. 

 
 
 

e) Με αρχικι τιμι το 
4

5
x0  , να βρεθοφν αναλυτικά οι προςεγγίςεισ που  απαιτοφνται για τθν εφρεςθ τθσ 

ρίηασ τθσ 2)1x(2)x(f   με ακρίβεια 1 δεκαδικοφ ψθφίου. 

 
Απάντηςη 
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Θζμα 3 

 
Δίνονται τα παρακάτω ςυςτιματα : 
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i. Να βρεθεί ποιο απ’ τα 2 ςυςτιματα ζχει διαγϊνια υπεροχι, οπότε μπορεί να λυκεί με τθ μζκοδο Jacobi. 

 
 
Απάντηςη: 
 
Σφςτθμα bxA                                     Σφςτθμα dxC   
 
                                                                            
                                                                            
                                                                           
 
Άρα υπεροχι κατά γραμμζσ δεν ζχει κανζνα Σφςτθμα. 
 

Σφςτθμα bxA                                     Σφςτθμα dxC   

 
                                                                                                  
                                                                                      
                                                                             
    

Άρα υπεροχι κατά ςτιλεσ ζχει το Σφςτθμα bxA  . 

 
 

ii. Γι’ αυτό το ςφςτθμα, να βρεθοφν με τθ μζκοδο Jacobi οι 2 πρϊτεσ προςεγγίςεισ 

 )1(

3

)1(

2

)1(

1

)1( xxxx  ,  ,xxxx
)2(

3

)2(

2

)2(

1

)2(  αν χρθςιμοποιθκοφν ςαν αρχικζσ τιμζσ οι 

     
2
1

2
1

2
1)0(

3

)0(

2

)0(

1

)0(

321

)0( xxxxxxx   

 
Απάντηςη 
 

  
    

   
  

 
 

 

 
 

  
    

   
    

  

 
   

  
    

   
    

  

 
 

 

 
 

 
 

  
    

   

 
   

  
    

   
    

  

 
 

      

  
 

  

  
 

  

 
 

  
    

   
    

 
 

      

  
 

  

  
 

 


